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Temario de las practicas

Equilibrio de trueque y ntcleo.

Existencia de equilibrio competitivo.

Eficiencia (Primer y Segundo Teorema del Bienestar).

Ntcleo y equilibrio competitivo.
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Recordemos algunas definiciones

» Pareto-Efficient Allocations: A feasible allocation x € F(e) is pareto
efficient if there is no other feasible allocation, y € F(e), such that y* = x* for
all consumers, i, with at least one preference strict.

s The Core of an Exchange Economy: The core of an exchange economy
with endowment e, denoted C(e), is the set of all unblocked feasible
allocations.

= Walrasian Equilibrium: A vector p* € R’ | is called a Walrasian
equilibrium if z(p*) = 0.

= Walrasian Equilibrium Allocations: Let p* be a Walrasian equilibrium for
some economy with initial endowments e, and let

x(p*) = (x}(p*,p*el), ..., x (p*, p*el))
where component i gives the n-vector of goods demanded and received by

consumer i at p*. Then x(p*) is called a Walrasian equilibrium allocation, or
WEA.
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Ejercicio A.2

Consigna (Ejercicio 5.11 de J&R):

Consider a 2 x 2 economy. Utility functions and endowments are:

ul(xl, xQ) (z % %) and e! = (18,4),
in

u?(z?, z3) (z3) + 2 In(23) and e = (3,6).

a) Characterise the set of Pareto-efficient allocations as completely as possible.

(a)

(b) Characterise the core of this economy.

(c) Find a Walrasian equilibrium and compute the WEA.
(d) Verify that the WEA you found in part (c) is in the core.
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Ejercicio A.2

(a) Characterise the set of Pareto-efficient allocations as completely as possible.
Solucién:

Dado que las preferencias de ambos agentes son estrictamente convexas, podemos
buscar el conjunto de Pareto planteando la tangencia de las curvas de indiferencia.
Al igualar sus TM Si,(x), todos los puntos representaran asignaciones sin
posibilidad de mejora mutua.

» Recordando que TM S;;(x) = 5,0y

1 2
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Ejercicio A.2

» Planteo la condicién de factibilidad para el bien 1y despejo z7

T+ 2t =ej +ef
1‘% =21-— m%
= Planteo la condicién de factibilidad para el bien 2 y despejo x3
x% + :L'% = e% + e%
:E% =10—- 33%
» Remplazo 23 y 3 en TM Si,(x) = TMS?,(x)

2

z3
——
zd 10 — 2 10 — 2}
L2 _ 2 _ 2
x} 221 —af) 42— 221
2
Ty
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Ejercicio A.2

» Busco despejar x4

1

(42 — 2zD)xd = (10 — 2d) 2t
% 10 .TQ.Tl

423 — 2xix
42} — xixd = 102]
r3(42 — x1) = 1021
= Por lo tanto, en cualquier asignaciéon Pareto Eficiente debe cumplirse la

siguiente relacion:

10z}
x%:ﬁ con 0 <zl <21

= Las asignaciones para el agente 2 salen por diferencia respecto de las
dotaciones totales de la economia.
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Ejercicio A.2

(b) Characterise the core of this economy.

Solucion:

= En esta economia el nicleo seran todas las asignaciones OP tales que ningin
agente puede hacerlo mejor solo.

= Primero veamos cuales son los niveles de utilidad que pueden alcanzar con sus
dotaciones iniciales.

ul(er,a3) = (z123)? 5 w'(er,ez) = (18 x 4)? = 5184
u?(af,03) = In(af) + 2n(23) 5 u’(e?,e3) = In(3) + 2In(6) = 4,68

= El core de la economia es el set de todas las canastas OP (inciso anterior) que
satisfacen la siguiente relacién:

ut(zl, 2d) > ul(el, ed) = u'(18,4) = 5184
u? (23, 23) > u?(ef, €3) = u*(3,6) = 4,68
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Ejercicio A.2
(¢) Find a Walrasian equilibrium and compute the WEA.

Solucion:

= Resolvemos el problema del agente 1 en funcién de los precios:

Ul(l‘%a ﬂ“%) = (331952)2

1,.1\,.1
TMS! :2(%5”2)952 Zy _P1
P 2elad)at  al p

1 11

Ty = —

27 0

Plﬁ +p21’% = 6%191 + 6%192 = 18p1 + 4p2
D1
p1z] +p2272w% = 18p; + 4po

o 18p1 + 4p2
! 2p
1 18p1 +4po

XTg = ————
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Ejercicio A.2
= Resolvemos el problema del agente 2 en funcién de los precios:
u? (2, 23) = In(a}) + 2in(a})

i 2
2
2 _x Ty P
TMSH_—2 =02~ o
22 ry P2
1
:U% = p—Qx%
b2

P177 + poy = eip1 + e3p2 = 3p1 + 6p2

P1
pLes + 2p2272:v? = 3p1 + 6py

22— 3p1 + 6p2
! 3p1
2 3p2
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Ejercicio A.2

= Pasamos en limpio las demandas:

o 18p1 + 4p2
! 2p

22— 3p1 + 6p2
! 3p1

ol 18p1 + 4p2
2 2p2o

X

N

3p2

2 _ 2(3p1 + 6p2)
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Ejercicio A.2

= Planteamos condiciones de vaciado en el mercado 1:
1 2 1 2
xl + 1‘1 = 61 + 61

18p1 + 4p2 . 3p1 + 6p2

=21
2p1 3p1
9+222 11402 _ 9
4! P1
= El equilibrio Walrasiano se da con un vector de precios relativos tal qué:
pe 11
pr 4
o lo que es igual:

p_ 4
p2 11

= La condicién para vaciar el mercado del bien 2 es andloga. Verificar.
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Ejercicio A.2

= Trabajamos con las demandas del agente 1 y remplazamos los precios relativos
(serfa més facil tomando un numerario) para obtener sus WEA:

18p1 + 4po 2p2 11 29

1

e O e N T s e R VR

1T, T
18p1 + 4ps 9p1 36 58

1

2 2 R TR T

= Trabajamos con las demandas del agente 2 y remplazamos los precios relativos
para obtener sus WEA:

5 P13+ b 2po 22 13

! 3p1 P1 4 2

2 2 2
2:M:4+ﬂ:4+§:i:4,73

2 3 P2 11 11
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Ejercicio A.2

(d) Verify that the WEA you found in part (c) is in the core.

Solucion:

= Debemos verificar que para las WEA se cumple que son OP y que generan un
nivel de utilidad mayor o igual al de las dotaciones iniciales. Empezamos por
verificar que sean OP con la siguiente condicion:
IOx%
42 — a1

x%: con()gm%gﬂ

= La asignacién z} nos dio z} = % = 14,5 entonces se cumple 0 < 2 < 21 y si
remplazamos en la expresiéon anterior:
10 x 14,5

wo115 ¥

= Que es lo que nos habia dado la asignacién x% de equilibrio.
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Ejercicio A.2

= Pasando en limpio las asignaciones:

29 58
zt = (z},2d) = < ;

=Z22) = (14,5 5.2
2711> ( 75’5’6)

2711

= Verificamos si en las WEA los agentes estan al menos tan bien como en e:

1 2
a? = (af,23) = ( 5.0 ) = (6,5; 4,73)

2
u' <29 ??) = 5839,25 > u'(ey, e3) = u' (18;4) = 5184

13 52
w? (55 ) = 4,94 > uP(e2, e3) = u*(3;6) = 4,68
2711
= Por lo tanto las WEA pertenecen al core de la economia. Recordemos que
tienen que ser factibles, pero eso lo impusimos en la resolucién del equilibrio.
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Ejercicio A.3

Consigna:

Considere una economia de intercambio puro de 2 x 2. Las preferencias de los
agentes son representadas por:

3 2

1,1 1 1 1

il o) = () inah) + (2) tntab),

2,2 .2 : 2 2
u”(xy, x3) = min(4xy, 223),

y las dotaciones iniciales estén dadas por e! = (5;0) y % = (0;4).

(a) {Se cumplen las condiciones suficientes de existencia de equilibrio Walrasiano
en esta economia? Entuncielas. Si no se cumplieran, ;significa esto que no hay
equilibrio competitivo?

(b) Determine, si existe, el equilibrio competitivo en esta economia.
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Ejercicio A.3

(a) sSe cumplen las condiciones suficientes de existencia de equilibrio Walrasiano
en esta economia? Enuncielas. Si no se cumplieran, ssignifica esto que no hay
equilibrio competitivo?

= Existencia del equilibrio walrasiano: Si cada funcién de utilidad del
consumidor satisface el supuesto 5.1, y Zi[:l e’ > 0 entonces existe al menos
un vector de precios p* > 0, tal que z(p*) = 0.

= Supuesto 5.1: La utilidad u* es continua, fuertemente creciente y
estrictamente cuasicéncava en R’}

wiad o) = (2) el + (2) tntab),

u(2f, 23) = min(daf, 223),
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Ejercicio A.3

= Dotaciones: Todas las dotaciones en la economia son positivas.

= Fuertemente creciente: La funcién de utilidad del agente 2 no es
fuertemente creciente. Su utilidad no se ve afectada, por ejemplo, pasando de
una canasta (1;1) a (2;1).

» Cuasi-concavidad estricta: La funcién de utilidad del agente 1 es una
transformaciéon monétona de una Cobb-Douglas, que no es estrictamente
céncava sobre los ejes.

= Las condiciones mencionadas son suficientes, no necesarias. Esta economia
podria presentar uno o varios equilibrios walrasianos.
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Ejercicio A.3

(b) Determine, si existe, el equilibrio competitivo en esta economia.

Solucion:

= Planteamos las funciones de demanda y luego reemplazando por los valores de

las dotaciones:

T
175 P1

1
X
275 D2

]
p1 + 2p2

o 2(pief + paed)

x pry
2 D1+ 2p2

| _ 3pie] +poe
_ 2pief +poe

2 2
9 _ D1€71 + P26y

1_ 3p15+0Op2

=3
175 p1
2L = 25p1 + Op2 _ 9Pt
75 D2
o Op1+i4dpe  4dpo
xl =

p1+2p2  p1+2pe

0 4 8
x2:2p1+ P2 D2

p1+2p2  p1+2pe
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Ejercicio A.3

s Planteamos la condicién de vaciado del mercado 1:
x} + :c% =e]
4py

34+ 22 5
p1 + 2p2

dpo = 2p1 + 4po

= La condicién implica que p; = 0.

= Dado el equilibrio walrasino p; = 0, con las dotaciones iniciales e, las WEA
para los agentes 1 y 2 son:

=3 =0 22=2 22=14
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Ejercicio A.3

= Se cancela p2, que puede tomar cualquier valor positivo (en términos relativos
siempre va a ser mayor que 0).

= El agente 2 no demanda mas del bien 1 a pesar de que su precio sea 0, porque
no le trae utilidad.

= Ademads dado que p; = 0, el agente 1 solo puede demandar bienes cuyo precio
es 0, porque no posee renta.

= El agente 1 le cede unidades del bien 1 al agente 2 porque no le reportan
utilidad.
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Ejercicio A.4

Consigna (Ejercicio 5.19 de J&R):

An exchange economy has three consumers and three goods. Consumer’s utility

functions and initial endowments are as follows:

ul(x%v x%? 'ril%) :min(w%) 37%)

u?(2f, o3, 23) = min(a3, 23)

w2y, a3, o5) = min(a}, 23)
(a) Find a Walrasian equilibrium.
(b) Compute the WEA.

el =(1,0,0),
e’ =(0,1,0),
e’ =(0,0,1).
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Ejercicio A.4

(a) Find a Walrasian equilibrium.

Solucion:

» Las demandas marshaillianas para el agente 1 son:
1py 1 Ipy

1 1
] = Ty = =0
"Upitpe P pitpe s
= Para el agente 2:
1 1
IIJ% =0 (1}% = p2 x% = p2
P2 +p3 P2+ p3
= Para el agente 3:
1 1
xi, _ P3 3 _ xg _ P3
P1+Dp3 P1+Dp3
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Ejercicio A.4

= Planteamos las condiciones de vaciado para el mercado 1:

x%—kx%—l—ﬁ’:e%—ke%—&—e?
1py L0+ Ips
Pp1+p2 P1+P3
1p1 n 1ps
p1+p2 p1+p3

o _q__P3
p1+p2 P1+Dp3

P1 4!
pL+p2  p1L+Dp3

P2 =p3

=1+0+0

=1
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Ejercicio A.4

» Planteamos las condiciones de vaciado para el mercado 3:

1 2 1 2 3
x3+x3+$§:e3—|—63+63

1 1
0+—2 4 P 1041
p2+p3  p1L+p3

1 1

b2 4 b3 -1
p2+p3s p1+p3

D2 —1_ b3
p1+p3 p1+p3

b2 p1

pi+ps  p1L+Dps
b2 =p1
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Ejercicio A.4

= Con el vaciado de los 2 mercados anteriores ya podemos despejar la relacion
p1 = p2 = p3. De hecho, por corolario de la Ley de Walras, sabemos que si
N — 1 mercados estan en equilibrio el restante también lo estara.
= Verifiquen que las condiciones de vaciado para el mercado 2 también se
cumplen:
x%—i—m%—l—x% :e%—i-e%—&-eg
Ipy 1pa

+ +0=0+1+0
p1+p2  p2+p3

= El equilibrio walrasiano es cualquier vector de precios que cumpla con la
siguiente relacion:

pP1=p2=Dp3
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Ejercicio A.4

(b) Compute the WEA.

Solucion:

= Dado el equilibrio walrasino, con las dotaciones iniciales e, las asginaciones de
equilibrio walrasino para el agente 1 son:

1p1 . 1 1
=—- x5=

x} =

= Para el agente 2:

1 1
=0 3= P2 _

= Para el agente 3:

T = =
p1+ps 2

1p3 1
P2 af—0

Cpitpr 2 p1+p2 2

x5 = =
p2+p3 2
Ty = =
p1+p3 2
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Ejercicio A.5

Consigna:

1
)

Considere una economia de intercambio puro de 2 x 2. Suponga TM Si, = Yy
1

TMS2%, = %2, Las dotaciones son e! = (10;100) y e = (50;20). El bien 2 ser4 el
l

numerario (i.e. po = 1). Compruebe que el equilibrio competitivo es con p} = 2.
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Ejercicio A.5
= Debido a la forma que tienen las TMS, ;podemos deducir que las funciones de
utilidad de los consumidores representan preferencias Cobb-Douglas?

e Si bien esas TMS corresponden a una funcién de utilidad con preferencias
Cobb-Douglas, también podrian corresponder a otro tipo de funcién de
utilidad que desconocemos.

e Por lo tanto, no podremos utilizar las funciones de demanda marshalliana,
de la funciéon Cobb-Douglas para resolver este ejercicio.

= [gualamos la TMS del consumidor 1 a la relacién de precios. Incorporando
p2 = 1:

1

x 1

TMS}, = =2 = i gl = ot
Ty P2

= Reemplazo en la restricciéon presupuestaria:
P1T] + p2p1a] = prej + paey
2p12t = 10p; 4 100

50
r1 =5+ —
4!
x5 = 5p; + 50
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Ejercicio A.5

= Hago lo mismo para el consumidor 2, igualo su TMS a la relacién de precios.
Incorporando ps = 1:

x 1
TMS%Q:—%:p— — :L'%:pll'%
i b2

= Reemplazo en la restriccién presupuestaria:
2 2 2 2
D1x] + p2p1x] = pie] + pae;

2p122 = 50p; + 20
10

3 =25+ —

b1

x3 = 25p; + 10
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Ejercicio A.5

» Planteamos la condicién de vaciado del mercado del bien 2:
5p1 4+ 50 + 25p; + 10 = 100 + 20
30p1 = 60

py =2

= Queda comprobado que, tomando el bien 2 como numerario, el precio de
equilibrio del bien 1 es igual a 2, dadas las tasas marginales de sustitucién y
las dotaciones iniciales.
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Ejercicio A.6
Consigna:

Considere una economia de intercambio puro de 2 x 2 donde:
11 1 1
u(zy, T3) = 23,

(2, o3) = af,

y las dotaciones iniciales estdn dadas por el = (10;0) y e? = (0;10).

(a) Hallar la curva de oferta-precio de los agentes cuando los precios son
estrictamente positivos.

(b) Hallar la curva de oferta-precio del agente 1 cuando p; =0 y la curva de
oferta-precio del agente 2 cuando po = 0.

(c) Hallar la curva de oferta-precio de los agentes cuando los precios son no
negativos.

(d) Hallar las WEAs de la economia utilizando las curvas de oferta precio.

(e) Calcule el tltimo resultado algebraicamente.

32/ 67



Ejercicio A.6

Reminder: curvas oferta-precio

= Ante un cambio de precios relativos, la recta presupuestaria cambia de
pendiente, pivotando sobre el punto de las dotaciones iniciales. Los agen-
tes, para cada recta presupuestaria, elegirian alguna canasta éptima.

= Las curvas oferta-precio nos muestran, para cada agente, su canasta 6pti-
ma ante distintos precios relativos.

= Si dentro de la caja las curvas de los agentes se superponen, en esos
puntos las canastas son factibles y simultdneamente 6ptimas para cada
uno de ellos dado el mismo vector de precios.

= Notar que de encontrar las asignaciones que cumplan con estas condicio-
nes, habremos encontrado las WEAs de la economia, cada una asociada
al vector de precios que es el equilibrio walrasiano.
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Ejercicio A.6
(a) Hallar la curva de oferta-precio de los agentes cuando los precios son
estrictamente positivos.

= La curva de oferta-precio representa las canastas que se demandarian a los
diferentes vectores de precios.
» Primero buscaremos la curva del agente 1, cuya funcién de utilidad es

ul(al,}) = 2}

X

Curvas de Indiferencia

\tores de Precios

Figura 1: Curva oferta-precio del consumidor 1 con precios estrictamente positivos.
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Ejercicio A.6

= Ahora buscaremos la curva del agente 2, cuya funcién de utilidad es
20,2 22y _ 2
u (a1, w3) = o7

X1

Vectot $ \

e
X2

Curvas de Indiferencia

Figura 2: Curva oferta-precio del consumidor 2 con precios estrictamente positivos.
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Ejercicio A.6

(b) Hallar la curva de oferta-precio del agente 1 cuando py =0 y la curva de
oferta-precio del agente 2 cuando pa = 0.

= Cuando p; = 0 el agente 1 no tiene poder adquisitivo por lo que tinicamente
puede comprar bienes del tipo 1, el cual no le genera utilidad, por lo tanto, la
curva de indiferencia donde maximiza su utilidad es aquella donde la utilidad
es nula. Al superponerse con su recta presupuestaria, todas estas canasta
maximizan su utilidad.

X2

e

Curva de Indiferencia
I .

X1

Figura 3: Curva oferta-precio del consumidor 1 para p; = 0.
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Ejercicio A.6

= Andlogamente, cuando ps = 0 el agente 2 no tiene poder adquisitivo por lo
que unicamente puede comprar bienes del tipo 2, el cual no le genera utilidad,
por lo tanto, la curva de indiferencia donde maximiza su utilidad es aquella
donde la utilidad es nula. Al superponerse con su recta presupuestaria, todas
estas canasta maximizan su utilidad.

X1

Curva de Indiferencia

e
X

Figura 4: Curva oferta-precio del consumidor 2 para p, = 0.
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Ejercicio A.6
(¢) Hallar la curva de oferta-precio de los agentes cuando los precios son no
negativos.

» Unimos la curva de oferta precio que hallamos para el agente 1 en el inciso (a)
y (b).

@
Figura 5: Curva oferta-precio del agente 1 y dotacién inicial.
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Ejercicio A.6

» Unimos la curva de oferta precio que hallamos para el agente 2 en el inciso (a)

y (b).

Curva de Oferta-Precio
del Consumidor 2

@

Figura 6: Curva oferta-precio del agente 2 y dotacién inicial.
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Ejercicio A.6

(d) Hallar las WEA de la economia utilizando las curvas de oferta precio.

= Superponemos las curvas de oferta-precio de los consumidores buscando una
interseccion.

Curva de Oferta-Precio
del Consumidor 2

Curvade
Oferta-Precio
del Consumidor
1

.e
Figura 7: Curvas oferta-precio y dotacion inicial.

= La WEA es la asignacion:
(z1323) = (0;10)  (2%;23) = (10;0)
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Ejercicio A.6

(e) Calcule el iltimo resultado algebraicamente.
= Calculamos las demandas marshallianas, notando que cada agente consumird

sélo el bien que le genera utilidad.

IL‘%ZO
1_ Y _10291
Ty =—=——

b2 P2

10
yai p1

22 =0

= Aplicamos la condicién de vaciado del mercado del bien 1 y buscamos el

equilibrio walrasiano:
0+ %2 19 15 p=p
n
= La asignacién de equilibrio walrasiano es:
r}=0 20=10 23=10 23=0
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Ejercicio A.7

Consigna:

Suponga una economia de intercambio puro con preferencias de tipo Cobb-Douglas,
2 agentes, 2 bienes, o = 8 = 0, 5, y dotaciones e! = (3;2), e = (2;3). Sabiendo que
si se toma el bien 1 como numerario el precio del bien 2 viene dado por:

ei(l-a)+ef(l—p)
e%a—i—e%,@

P2 =

Halle el equilibrio competitivo y sus WEA y luego analice como se altera este
resultado si:

(a) Se reemplaza la dotacién del agente 2 por (3;2). Interprete.
(b) Se reemplaza la dotacién del agente 2 por (1;2). Interprete.
¢) Se reemplaza el valor de los pardmetros o y 8 por 2. Interprete.
3
)

(d) Solo se reemplaza el valor del parametro 8 por % Interprete
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Ejercicio A.7

= Estas son las funciones de utilidad de ambos agentes y las demandas
marshallianas para ambos bienes que surgen de ellas:

ul (g3 2p) = (21)(23)' 70

2/ 2. 2 2\1—
u?(af; 23) = (a3)° (23)' 7
el el
x% _ apl 1 T p2e;
p1
)ple%ﬂLpze%
b2
p1ef + p2e3
b1
)m%+m%
D2

zi=(1-a

=

8
=t

23 =(1-7
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Ejercicio A.7

Halle el equilibrio competitivo.

by — el(l1-a)+e?(1-7) _3(1-05+2(1-05) _

ela + €23 2x05+3x%x0,5
= El equilibrio competitivo es:
po_ L
p2 1

= Las WEAs son:
r] =25 xy=25 x7=25 253=25

= Podriamos haber intuido este resultando observando que la caja es cuadrada y
que ambos individuos valoran ambos bienes de la misma forma.
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Ejercicio A.7

09
4
\
3
2
\
1 g
P2

O 1 1 2 3 4
Figura 8: Curvas de indiferencia, vector de precios, dotaciones (amarillo) y WEA (verde)
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Ejercicio A.7

(a) Se reemplaza la dotacion del agente 2 por (3;2).

3(1-0,5)+3(1—-0,5) 3
p2 = =35

2x0,5+2x0,5 2
= Kl equilibrio competitivo es:
p_2
p2 3

» Las WEAs son:
r1=3 20=2 22=3 2Z=2

= A pesar que las valoraciones de los individuos se mantuvieron iguales, la caja
dejo de ser cuadrada, el bien 2, debido a que es mas escaso, tiene un precio
mayor que el bien 1. La asignaciéon de equilibrio es la dotacién inicial.
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Ejercicio A.7
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Figura 9: Curvas de indiferencia, vector de precios, dotaciones y WEA (verde)
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Ejercicio A.7

(b) Se reemplaza la dotacion del agente 2 por (1;2).

3(1—0,5) + 1(1 —0,5)

=1
2x0,64+2x0,5

P2 =

= El equilibrio competitivo es:
P1_ 1

p2 1
s Las WEAs son:

r1=25 =25 22=1,5 22=1,5

= Las valoraciones de los individuos se mantuvieron iguales y la caja volvié a ser
cuadrada, ambos bienes tienen el mismo precio. Sin embargo, debido a sus
dotaciones iniciales, el poder adquisitivo del consumidor 1 es mayor al del 2,
demandando mayores unidades.
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Figura 10: Curvas de indiferencia, vector de precios, dotaciones (amarillo) y WEA (verde)
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Ejercicio A.7

(c) Se reemplaza el valor de los pardmetros o y 3 por %

31-2)+2(1-2)
2><%+3><%

b2 = = 075

= Kl equilibrio competitivo es:
P _
b2

2
1
s Las WEASs son:

=266 x)=266 27=233 23=233

= Ambos consumidores valoran mas el bien 1 por lo que este tiene un precio
mayor. El consumidor 1, que posee més unidades, es mas rico por lo que
demanda mayores cantidades totales de ambos bienes.
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Ejercicio A.7

O 1 1 2 3 4
Figura 11: Curvas de indiferencia, vector de precios, dotaciones (amarillo) y WEA (verde)
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Ejercicio A.7

(d) Solo se reemplaza el valor del pardmetro B por 2

g.

31-05)+2(1—2) 13
P2 = =5

2x05+3x 3 18
= El equilibrio competitivo es:
p_ 18
p2 13
= Las WEASs son:
20 40 25 25

= Esta situacién se puede pensar como un caso mas moderado del inciso
anterior. La mayor valoracion del agente 2 por el bien 1 presiona a la baja de
p2, encareciendo relativamente el bien 1. Esta caida de ps es mas suave que la
del caso anterior, ya que alli ambos agentes tenian una preferencia relativa
mayor por el bien 1. Aqui el agente 1 serd més rico (ya que posee mas
cantidades del bien més caro).
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Ejercicio A.7

E pz 13

O 1 1 2 3 4

Figura 12: Curvas de indiferencia, vector de precios, dotaciones (amarillo) y WEA (verde)
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Ejercicio A.8

Consigna:

Considere una economia de intercambio puro con dos consumidores y dos bienes.
El consumidor 1, cuyas preferencias estdn representadas por la siguiente funcién de
utilidad:
Tl 0y 1.1 1 (o,
u(zy323) =275 € = (3;2)
v el consumidor B cuyas preferencias estan representada por la siguiente funcién de
utilidad:
20,22y _ 2 21/2 .2 _ (o.
u (.’171,.’172) = + (132) / e = (273)
(a) ;Se cumplen las condiciones suficientes de existencia de equilibrio competitivo
en esta economia?

(b) Determine, si existe, el equilibrio competitivo en esta economia.
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Ejercicio A.8

(a) sSe cumplen las condiciones suficientes de existencia de equilibrio competitivo
en esta economia?

Teorema 5.5 Existencia de Equilibrio Walrasiano.
If each consumer’s utility function satisfies Assumption 5.1, and Zf:l e’ > 0, then
there exists at least one price vector, p* > 0, such that z(p*) = 0.

Supuesto 5.1 (Utilidad del Consumidor).
Utility u’ is continuous, strongly increasing, and strictly quasiconcave on R%.

= Las dotaciones totales de esta economia son positivas en todos los mercados.
Sin embargo, la funcién de utilidad del consumidor 1 no cumple con el
Supuesto 5.1. Por lo tanto, no se cumplen las condiciones suficientes de
Existencia de Equilibrio Walrasiano.
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Ejercicio A.8

(b) Determine, si existe, el equilibrio competitivo en esta economia.

= Por propiedad de preferencias Cobb-Douglas, las demandas marshallianas del
consumidor 1 son:

3 2
L S
P P
3 2
x% - 05@ — 1’5& +1
b2 P2

= Asumiendo que existe una asignacién de equilibrio en el interior que se da con
tangencia de las curvas de indiferencia, planteamos la igualacién entre la TMS
del consumidor 2 y la relacién de precios:

.
Ky

2
2= = ()
p2

TMS?(x) = — 2(a3)"/2
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Ejercicio A.8

= Reemplazo en la restriccion presupuestaria del agente 2 para buscar la
demanda marshalliana del bien 1:

2
D1
i+ po (2P2> = prei + poe3

= Reemplazo las dotaciones y despejo:

2
pra? + L = 9p; + 3p,

4p2
2
1
af = <2pl+3pz—£012>p1
x%:2+3%—%2
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Ejercicio A.8

= Resumiendo, las demandas marshalianas de los agentes son:

x%:1,5+?
1

ab =152 11
b2

e

2 P2
] =2+3— —
! p1 - 4p2

p1 2
2
x5 =|=—
? (2P2)
= Importante: para que la demanda del bien 1 del consumidor 2 no sea menor
a 0 (asumimos solucién interior), se tiene que cumplir que —1,29 < % < 9,29.

Bajo la ausencia de males, podemos refinar esta condicién con la no-
negatividad de los precios, resultando en 0 < % < 9,29.
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Ejercicio A.8

= Planteo la condicién de vaciado para el mercado del bien 1:

P2 PL_943

15+2 1243
D1 P11 4p2

42 54 PL
D1 4po

1 (p\> P
4:<]> +1,5°%
4 \ po D2

1(p1)° p
0:<]> +15° —4
4\ p2 P2

().~

b2/

3),-
b2/ 9
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Ejercicio A.8

= La primera opcion de equilibrio walrasiano cumple con la condicién de solucion
interior. Ambos bienes generan un aumento de la utilidad de los consumidores,
por lo tanto, no tendria sentido econémico que el precio de alguno de ellos
fuera menor a 0, por lo tanto, el vector de precios de equilibrio es:

Py
b2
» Asumiendo pp = 1, p] = 2, las demandas marshallianas de los consumidores
son:

:B% =2
=4
m% =3
=1
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Ejercicio A.9

Consigna:

Considere una economia de intercambio puro de 2 x 2. Las preferencias de los
agentes son representadas por:

’U,l(l'%, .@2) = .’IJ% + ln(m%),

u’(a, 23) = min(ai, x3),
y las dotaciones iniciales estén dadas por e! = (3;0) y €% = (0;3).

(a) Halle todas las asignaciones éptimas de Pareto en esta economia.

(b) Halle todos los equilibrios Walrasianos.
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Ejercicio A.9

(a) Halle todas las asignaciones dptimas de Pareto en esta economia.

Solucion:

= Si hay puntos donde las curvas de indiferencia se tocan pero no se cortan, son
optimos de Pareto.

= En este caso particular, todos los puntos donde sucede esto, con p > 0, son
las esquinas de las curvas de indiferencia el agente 2 con preferencias Leontief.

= Por lo tanto, siempre que 73 = 73 y las asignaciones sean factibles (z} + 23 = 3

y 23 + 23 = 3) estaremos en una asignacién OP, i.e. sobre la curva de contrato.
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Ejercicio A.9

(b) Halle todos los equilibrios Walrasianos
= Las preferencias del agente 1 son del tipo cuasilineal. Resolvemos su problema
b1

TMSY, = -
12 — Ty = P2

;,uH\ -

p1a] + pawy = e1p1 + esps
p1al +p1 = 3p1 + Opa

T =2
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Ejercicio A.9
= Las preferencias del agente 2 son del tipo complementarios perfectos,
resolvemos su problema:
_podntdn _ Optipm 3
p1+Dp2 p1+p2 p1+p2
= Planteamos la condiciéon de vaciado para el mercado 1:

X

1 2 1 2
$1 +$1 :61 +61
3p2

2+ =3
p1+p2
2p2 =p1
= Entonces el equilibrio Walrasiano esta dado por los precios relativos:
p1
2 _9
p2
= Aunque la consigna no lo solicita, las WEA son:
xh =2 =1
Ty =2 =1

64/ 67



Ejercicio A.10

Consigna (Ejercicio 5.14 (a) de J&R):

Suppose that each consumer i has a strictly positive endowment vector, e, and a

Cobb-Douglas utility function on R” of the form u'(x) = x?ll xglé 2%n | where
n

a}; > 0 for all consumers ¢, and goods k, and Z a}; =1 for all 1.
k=1
(a) Show that no consumer’s utility function is strongly increasing on R’}, so that
one cannot apply Theorem 5.5 to conclude that this economy possesses a
Walrasian equilibrium.
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Ejercicio A.10

(a) Show that no consumer’s utility function is strongly increasing on R, so that
one cannot apply Theorem 5.5 to conclude that this economy possesses a Walrasian
equilibrium.

Solucion:

i
1 (67

n

u'(x) = 2]t x5’ n
= Recordar que: la propiedad de monotonicidad fuerte en las preferencias
implica que agregar uno o mas elementos genera que el valor que toma la
funcién que las representa aumente.
= Planteamos la derivada de la funcion de utilidad para un bien j:
ou'(x)  ; ai-1 o
Ox; B H n'
n#j

= ;Son las mismas positivas en R’} ?
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Ejercicio A.10

(a) Show that no consumer’s utility function is strongly increasing on R’} , so that
one cannot apply Theorem 5.5 to conclude that this economy possesses a Walrasian
equilibrium.

Ou (X) = ai.xq;_l H xa;
O 3% n
j .
n#j
= Notemos que cuando se evaliia para canastas con cantidades nulas de alguno
de los bienes (sea el bien j-ésimo o alguno de los otros), el valor de la derivada
es nulo.

= Entonces, existen canastas en R’} para las que el aumento de alguno de los
bienes no reporta un aumento de la utilidad. Entonces, la funciéon no es
fuertemente creciente en R’}.
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