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Recordemos algunas definiciones

» Pareto-Efficient Allocations: A feasible allocation x € F(e) is pareto
efficient if there is no other feasible allocation, y € F(e), such that y* = x* for
all consumers, i, with at least one preference strict.

s The Core of an Exchange Economy: The core of an exchange economy
with endowment e, denoted C(e), is the set of all unblocked feasible
allocations.

= Walrasian Equilibrium: A vector p* € R, is called a Walrasian
equilibrium if z(p*) = 0.

= Walrasian Equilibrium Allocations: Let p* be a Walrasian equilibrium for
some economy with initial endowments e, and let

x(p*) = (x}(p*,p*el), ..., x (p*, p*el))
where component i gives the n-vector of goods demanded and received by

consumer i at p*. Then x(p*) is called a Walrasian equilibrium allocation, or
WEA.
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Ejercicio A.1

Consigna:

= Consideremos una economia de 2 x 2. Las funciones de utilidad y las

dotaciones son:
ut(z1, 23) = xizd con e! = (10,5)

u? (22, 23) = x222 con €* = (5,10)

(a) Halle todas las asignaciones éptimas de Pareto en esta economia.

(b) Caracterice el nicleo de esta economia.
(c) Encuentre el equilibrio walrasiano y compute las WEA.
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Ejercicio A.1

(a) Halle todas las asignaciones dptimas de Pareto en esta economia.

Solucion:
Ou(x)
= Recordando que T'M S;;(x) = aia(:i) .
Bacj
1 3
TMSi5(x) = —F
Ly
2 a3
TMSTy(x) = —5
Ly
» Igualando TM S, = TMS%,
vy _ w3
z}  a?
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Ejercicio A.1

» Planteo la condicién de factibilidad para cada bien y despejo 2 y z3.

x%+x%:ei+e%:15:>x%:15—xi

st ai=eldel=15—= 23 =15 -1}

» Remplazo 2?2 y 23 en TM S{, = TMS?, y despejo z}

xd _ 15 — xd

1= 1
xrq 15—z

(15 — xi)zl = (15 — zd)al

1523 — iz = 152] — zla)
15$2 = 151‘1
Ty = T}
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Ejercicio A.1

= Por lo tanto, en cualquier asignacién Pareto Eficiente factible debe cumplirse
la siguiente relacién:
xy =x} con 0<a! <15 siendo i = {1;2}.

= Las asignaciones para el agente 2 salen por diferencia respecto de las
dotaciones totales de la economia.
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Ejercicio A.1
(b) Caracterice el nicleo de esta economia.

Solucion:

= En esta economia el nicleo seran todas las asignaciones OP tales que ningin
agente puede hacerlo mejor solo.

= Primero veamos cuales son los niveles de utilidad que pueden alcanzar con sus
dotaciones iniciales.

ul(xt, ) = xjxl 5 ul(el,ed) =10 x 5 =150
w (22, 23) = 2223 uP(e2,e2) =5x10=750

= El core de la economia es el set de todas las canastas OP (inciso anterior), z7,
que satisfacen la siguiente relacién:

\Y

> ul(el, ed) = u'(10,5) = 50

u? (23, 23) > u’(ef, e3) = u*(5,10) = 50

u' (21, 23)
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Ejercicio A.1

(¢) Encuentre el equilibrio walrasiano y compute las WEA.

Solucion:

= Primero buscamos el equilibrio.

= Dadas las preferencias Cobb-Douglas, conocemos las demandas marshallianas:
ol 1 (10p1 + 5p2)

2 p1
Ll 1 (10p1 + 5p2)
72 P2
22— 1 (5p1 + 10p2)
' 2 p1
L2 = 1 (5p1 + 10p2)
72 P2
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Ejercicio A.1

= Reemplazamos en la condicién de vaciado para el mercado 1:
x% + a:% = e% + ef
1 (10p1 4 5p2) | 1 (5p1 + 10p2)
— + —
2 D1 2 P1
15p1 + 15p2 = 30py

=15

p1=Dp2
= El equilibrio walrasiano se da con un vector de precios relativos tal que:

b1 D2

» La condicién para vaciar el mercado del bien 2 es analoga y conduce al mismo
resultado. Verificar.

=1
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Ejercicio A.1

= Ahora buscamos las WEA asociada al equilibrio walrasiano.

= Trabajamos con las demandas del agente 1 y remplazamos los precios relativos
(serfa mas facil tomando un numerario) para obtener sus WEA:

1(10p14—5p2) 5p2 5 15
1
S R Toy 23T
1(10p1 +5p2)  5p1 5 5 15
1
= —-—— . = — —5 —
2T, 7 T2 T3 T

= Trabajamos con las demandas del agente 2 y remplazamos los precios relativos
para obtener sus WEA:

1 (5p1 + 10 5 5 5 15
ﬁzf(pﬁr p2)27+ﬂ_7 515

2 P1 2 p 2 2

1 (5p1 + 10 5 5 15
3o LOpH10p) S o 5

2 P2 2p2 2 2
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Ejercicio A.11

Consigna:

Considere una economia de intercambio puro con dos consumidores y dos bienes.
Las preferencias del consumidor 1 estan representadas por la siguiente funcién de

utilidad:
u(a1;w5) = 2z €' = (3,2)

y las del consumidor 2 por:
(23 23) =323 + 25 e =(2,3)

(a) ;Se cumplen las condiciones suficientes de existencia de equilibrio competitivo
en esta economia? En caso negativo, indique qué condiciones no se cumplen.

(b) Determine, si existe, el equilibrio competitivo en esta economia.
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Ejercicio A.11

(a) ;Se cumplen las condiciones suficientes de existencia de equilibrio competitivo
en esta economia? En caso negativo, indique qué condiciones no se cumplen.

Teorema 5.5 Existencia de Equilibrio Walrasiano.
If each consumer’s utility function satisfies Assumption 5.1, and Zfil e’ > 0, then
there exists at least one price vector, p* > 0, such that z(p*) = 0.

Supuesto 5.1 (Utilidad del Consumidor).
Utility «* is continuous, strongly increasing, and strictly quasiconcave on R%.

= La funcién de utilidad del consumidor 1 tiene preferencias del tipo
Cobb-Douglas que no cumplen con el Supuesto 5.1.

» La funcién de utilidad del consumidor 2 tiene preferencias del tipo sustitutivos
que no cumplen con cuasiconcavidad estricta.

= Por lo tanto, no se cumplen las condiciones suficientes de existencia de
equilibrio competitivo.
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Ejercicio A.11

(b) Determine, si existe, el equilibrio competitivo en esta economia.

= Primero buscamos si hay solucién interior igualando la TMS del consumidor 2
a la relacién de precios.
TMS(x) = > = P
I po
= Tomamos como numerario ps = 1, por lo que determinamos p; = 3.

= Calculo las demandas del agente 1:

3p1 + 2p2 3X3+2X1_11

1
=0,5 =0,5 — =1,83
Iy ) D1 ) 3 6 3
3 2 3x3+2x1 11
xé:o,5plJr P2 _ 0.5 * - =55
P2 1 2
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Ejercicio A.11

1 ~
=—=1,83
L 6 )
A=2=55
2_2_7

» Esta asignacién no pueden ser de equilibrio, ya que x5 no es factible.

= Verifiquemos si existe solucién de esquina. Planteemos las demandas del

consumidor 2:

N

Yy~
p1 5
=4 0<a?<i
0
0
2 2 o
i
p2

» Siendo % = 2p1 + 3po

si
si
si
si
si

si

pP1
P2
P1

p2
pP1

p2

b1
P2
pP1
b2
p1
P2

1

<3
=3
>3
<3
=3
>3
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Ejercicio A.11

Los precios relativos % = 3 no equilibraban los mercados, por lo tanto vamos

a proponer otros precios relativos.

Primero, supongamos % < 3, aplicamos la condicién de vaciado del mercado

del bien 1:

3 2 2 3
0752?1-1- p2+p1+ p2:5
yat p1

Despejamos llegamos al resultado:

p1 8
Pr_ %o~y gy
p2 3

Efectivamente se cumple que 2 < 3, por lo que 2 = 8

A P p = 3 s UD equilibrio
competitivo.

Reemplazamos el vector de precios en las demandas marshallianas para
calcular las WEAs:
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Ejercicio A.11

= Ahora, supongamos % > 3, aplicamos la condicién de vaciado del mercado del

bien 1: S 42
0,5PLT2P2 5
p1
= Despejamos llegamos al resultado:
2
PL_ 2029
p2 7

= Esto contradice que Z—; > 3, por lo que % = % no es un equilibrio competitivo.

= Habiendo probado los 3 casos posibles, podemos afirmar que solo existe 1
equilibrio walrasiano.
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Ejercicio B.1

Consigna:

Considere una economia de intercambio puro de 2 x 2. Las preferencias de los
agentes son representadas por:

1(331‘ le): 1 Sl$%+$%<1
12 vi+az) sizl+al>1
u? (23; 23) = zix3
y las dotaciones iniciales estén dadas por e! = (1;0) y € = (0;1).

(a) ;Se cumplen las condiciones suficientes para aphcar Primer Teorema del
Bienestar? En caso negativo indique qué condicién no se cumple.

(b) Halle los equilibrios Walrasianos que existan y sus respectivas WEA ;Son estas
eficientes? Puede resultar 1til hallar la curva de contratos para este inciso.

(c) iPertenecen todas las WEA al ntcleo de la economia?
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Ejercicio B.1

01

Figura 1: Caja de Edgeworth y dotacién inicial.

02

e
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Ejercicio B.1
(a) sSe cumplen las condiciones suficientes para aplicar Primer Teorema del
Bienestar? En caso negativo indique qué condiciones no se cumplen.

= Las funcién de utilidad del agente 1 no es estrictamente creciente en R, por
lo que no se cumplen las condiciones suficientes.

(b)Halle los equilibrios Walrasianos que existan y sus respectivas WEA ;Son estas
eficientes? Puede resultar til hallar la curva de contratos para este inciso.

= Asumiendo que existe solucién interior, y considerando la regién superior
derecha de la caja (rama inferior del agente 1), calculo la TMS del consumidor
1 y la igualo a la relacién de precios:

1
TMSt, = 7 = %

» Si tomamos al bien 1 como numerario (p; = 1), p5 = 1.
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Ejercicio B.1

= Reemplazamos 2L en las demandas marshallianas del agente 2:

p2
22 =0,52 20,5
b1
22 =052 =0,5
D2

= Luego, conociendo que para el agente 1 los bienes son sustitutos perfectos, con
p1 = po estard indistinto en cémo distribuir su consumo entre ellos.

1 _ .1 . p1

zy =z € [0; 52 1 1

1 1 . p1 con p1x1+p2$2_p1
xy =23 € [0; 2]

= Obtenemos sus demandas por las condiciones de vaciado de los mercados:
er=1l=2l4+2t =21 +0,5=2] =05
eo=1l=al+ai=25+05—25=0,5
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Ejercicio B.1

Entonces, definimos el equilibrio walrasiano y su respectiva WEA:

P1

=1
P53

x(p*) = {z' = (0,5;0,5); 2% =(0,5;0,5)}
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Ejercicio B.1

01

Figura 2: Caja de Edgeworth y curva de contrato (en verde).

i.Es esta WEA eficiente? No, no es un Optimo de Pareto, o dicho de otra forma, no
pertenece a la curva de contratos. Un desplazamiento desde (0,5;0,5) a cualquier
asignacién hacia el suroeste seria una mejora para el agente 2 e indiferente para el

agente 1.
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Ejercicio B.1

= ;Puede existir un equilibrio competitivo en el que uno de los precios es cero?
Intentemos:

e Asumamos primero p; = 0y ps > 0: Lo que ocurriria es que la demanda
del agente 2 del bien 1 (a;% =0, 5%) tenderia a infinito, por lo tanto el
mercado no se equilibraria.

e El otro caso seria que po = 0 y p1 > 0: Lo que ocurriria es que la demanda
del consumidor 1 del bien 2 (3 = PL) tenderfa a infinito, por lo tanto el

p2
mercado tampoco se equilibraria.
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Ejercicio B.1
(¢) ¢Pertenecen todas las WEA al nicleo de la economia?

= No, la asignacién de equilibrio no pertenece al nicleo.

= Kl area lenticular es toda la caja. En e ambos agentes tienen su minimo nivel
de utilidad posible (1 para el agente 1, y 0 para el agente 2). El agente 2
mejorard en cualquier asignacion con cantidades no nulas de ambos bienes, y
el agente 1 mejorard estrictamente en asignaciones con x% + :c% > 1y sera
indiferente en el resto. La tnica otra asignacién en que ambos tendrian su
nivel minimo de utilidad es la que corresponde a la esquina superior izquierda
de la caja.

= Entonces, si bien la WEA pertenece al drea lenticular, no es eficiente en el
sentido de Pareto ya que no pertenece a la curva de contratos.

= En esta economia la curva de contrato y el nicleo estdn conformadas por las
mismas asignaciones.
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Ejercicio B.2

Consigna:

Considere una economia de intercambio puro de 2 x 2. Las preferencias de los
agentes son representadas por:

u'(xf, z5) =z} x4, coni=1;2,

y las dotaciones iniciales estdn dadas por e! = (1;5) y % = (5;1).
(a) Halle la demanda excedente para esta economia.

(b) Compruebe de modo directo que cualquier asignacién 6ptima de Pareto en la
que cada agente consume cantidades positivas de ambos bienes puede
sostenerse como equilibrio competitivo con las transferencias adecuadas.
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Ejercicio B.2

(a) Halle la demanda excedente para esta economia.

» Demanda Excedente: La funcion de demanda excedente para el bien k es la

funcién de valor real:
(@)= zi(p,p-e) = > e
i€l iel

Solucion:

= La demanda marshalliana para el bien 1 es igual a:

. 1 (pref + pach)
2 P1

= Por lo tanto:

1 +5 1 (5p1 + 3p; + 3
z1(p)=f(p1 p2) 1 Gpitpe) o (3p1+3p2)
2 p1 2 P1 Pl
» La funcién de demanda excedente para el bien 1 es:
21 (p) = BM —6
P

—6
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Ejercicio B.2

= La demanda marshalliana para el bien 2 es igual a:

xlz _ }(pleli + pach)

2 P2
1(5 1 5 3 3
2(p) = 1 (5p1 +p2) +,(p1+ p2) o (3p1+3p2)
2 p 2 p P2
» La funcién de demanda excedente para el bien 2 es:
b2

—6
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Ejercicio B.2

(b) Compruebe de modo directo que cualquier asignacion dptima de Pareto en la
que cada agente consume cantidades positivas de ambos bienes puede sostenerse
como equilibrio competitivo con las transferencias adecuadas.

Solucion:

= Condicién de Optimo de Pareto para una solucién interior:
TMS}, = TMS3,

fL‘l l‘z
TMSi,==2 ; TMS}, ="
Ty Ly

xy _ a3

xp o

= Por otro lado, planteamos la condicién de factibilidad en cada mercado:
m%+x%:e%+e%:>x%:6—x%
rytai=eltel=al=6-—1
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Ejercicio B.2

» Remplazamos 27 y 23 (de las condiciones de factibilidad) en
TMS1y, =TMS3,:
Ty 6—a}

ri 6—ual
1 1y _ 1 1
25(6 — 1) = 21(6 — 23)
6.%% — x}x% = 6:& — x%:v%
ry = o
= Luego si las cantidades de ambos bienes son iguales, las TMS de ambos van a
tener valor 1.
= Notar que si hay un equilibrio competitivo los precios tienen que igualar a las
TMS, con lo cual los precios tienen que ser iguales.
1. Vamos a proponer una asignacién OP X = (71, 73,73, 73)
2. Vamos a mostrar que es alcanzable con las transferencias adecuadas.

3. Vamos a mostrar que de hecho hay un vector de precios que permite
sostenerla como una WEA i.e. hay un vector de precios que es un equilibrio
Walrasiano, y lo vamos a encontrar, aunque ya sabemos que es p; = po.
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Ejercicio B.2

= Planteamos el esquema de transferencias para poder llegar a X:

T =ef +1
T = el 4+t
7= —tl
T2 =e2—t}

Donde #] y t} son la transferencias entre el agente 1 y el agente 2 de los bienes 1y
2 respectivamente, y podran ser positivas o negativas dependiendo de quien recibe
y quien entrega bienes.

= Ahora vamos a proponer que los agentes parten de X como sus nuevas
dotaciones y vamos a mostrar que existe un precio para el cual X es WEA.
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Ejercicio B.2

» Cuando las dotaciones de los agentes (post-transferencias) son
X = (71,73,72,73), las demandas Marshalianas de los agentes en funcién de
los precios son:

ot = L+ paTy
2 p1

| LpiT + pah
2 D2
o 1piTi + poT3
2 D1
1173 + po73

2
€T =
22 P2
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Ejercicio B.2

= Planteamos la condicién de vaciado para el mercado 1:
1piT1 + paTy n 1pi 77 + poT3

=6
2 P1 2 P1
= Despejamos p2 tomando a p; como numerario:
12 T + T}
p2 = h :

=1 | =2 =1 4 2
Ty + 75 Ty + 75

» Usando la condicién de Pareto Eficiencia (24 = x%) llegamos a:

_ 12
R
B 12 L
LS R
12
Pr=1s 7

= Finalmente encontramos que ps = 1, o lo que es lo mismo que p; = pa
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Ejercicio B.2

= Reemplazamos el vector de precios en las demandas marshallianas:

T+ T

$1:7
2

| T+ T

Ty = ——=
2

T2 + T2

22 =1 2
1 2

T2 + T2

2 1 2

.732—7
2

= Podemos saber a priori que las asignaciones seran Pareto eficientes, ya que

1 .1 2 _ .2
T] =Ty y T] = T5.
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Ejercicio B.2

= A modo de chequeo, vemos si se vacian los mercados. Tomamos la condicién
de vaciado del mercado del bien 1 y la valuamos en las nuevas demandas
marshallianas:
T +T T+ T3
2 2
(1 + 1) + (e +13) + (e — 1) + (€5 — 1) =12

=6

e%+e%—|—e%+e§:12
1+5+5+1=12

= Comprobamos que p; = p2 es un equilibrio walrasiano.

34/95



Ejercicio B.4

Consigna:

Probar Lema 5.1 y Lema 5.2 de J&R.

1. Lemma 5.1

Let p* be a Walrasian equilibrium for some economy with initial endowments
e. Let x(p*) be the associated WEA. Then x(p*) € F(e).

2. Lemma 5.2

Suppose that u' is strictly increasing on R%, that consumer i’s demand is
well-defined at p > 0 and equal to X*, and that x* € R%.

i If u'(x?) > u' (%), then p-x' > p- X\
i If u'(x?) > u'(X), thenp-x' > p- X'
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Ejercicio B.4

Demostracion Lemma 5.1:

= Caveat: vamos a demostrarlo para preferencias estrictamente mondtonas

mostrando que si no se cumple el Lema 5.1 no se cumple la ley de Walras.

= Asignacién factible:

F(e) = {x‘ in = Zei},

icT icT
x(p*) = (xl(p*,p* . el) 4+ ...+ XI(p*,p’k . eI))

» Supongamos que x(p*) no es factible, por lo tanto tengo que:

in(p*7p* . ei) 7& Zei

1€T €T

x!(p*,p*-el)+ .. +xI(p*,p*-el) #£e + .. +e
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Ejercicio B.4
= Multiplico por lo precios y obtengo:
p* (x'(p*,p*-e") + .. +x/(p",p"-€")) #p*(e + .. +€)
p*-x(p") #p-e
p*-x(p") —p -e#0
P (x(p") —e) #0
= Recordando la Ley de Walras: La suma del valor de los excesos de demanda

debe dar 0 para cualquier vector de precios i.e. independientemente del
vactado de los mercados.

p-z(p) =0
Donde cada elemento de z(p) estd dado por:
2(p) =) _zi(p,p-e) =) e
i€Z ieT
» Por lo que si x(p*) es una WEA debe ser factible; en su defecto violaria la Ley
de Walras. Ahora bien, ;jqué implicaria que no se cumpla?

O
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Ejercicio B.4

Demostracion Lemma 5.2 i:

i Ifu( )>u"(”') thenp-x' > p- X'
Si X' maximiza u" sujeto a la restriccion presupuestaria para los precios p, toda
canasta estrictamente preferida a X' no debe ser asequible a ese nivel de precios.

= Vamos a demostrarlo por contradiccién. Suponga X* 77 X* pero méas barata, i.e.,

uz(i’) > uz()”(’) y P % < p- &'

= Dado que X' estan en el interior del conjunto presupuestario y las preferencias
de 7 son estrictamente monétonas existe una canasta X' que tiene mas de
todos los bienes que X' que es estrictamente meJor y tamblen asequible, i.e.,

u'(X) > u'(X') y pX<pé
= Por transitividad u‘(X%) > u*(%X%) = Contradice que X* maximiza u’.

» Por lo tanto, dada una canasta X’ que maximiza la utilidad del consumidor,
ninguna canasta estrictamente preferida a ella debe ser asequible.
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Ejercicio B.4

Demostracion Lemma 5.2 ii:

i, If u?(x?) > v*(X?), then p-x* > p - %"
= Vamos a demostrarlo por contradiccion.
= Supongamos que no se cumple = If u!(x*) > u’(%’), then p-x’ < p - %
] Si tenemos x' y aumentamos de forma inﬁnitesimal todos los bienes hasta
X' > x* pero que sigue siendo mas barato que X', dado que la utilidad es
estrictamente creciente, obtenemos que:

u' (X)) > ul(x) > u' (%)
s Pero eso contradice a i. porque X* tiene mas utilidad que %X, pero saldria més
barato, por lo que queda demostrado el Lemma 5.2 ii.

O
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Ejercicio B.3

Consigna:

Considere una economia de intercambio puro de 2 x 2. Las preferencias de los
agentes son representadas por:

y las dotaciones iniciales estdn dadas por el = (0;4) y % = (6;2).

(a)

i.Se cumplen las condiciones suficientes para la existencia del equilibrio
competitivo?

Halle todas las WEA, o compruebe que no existen.

iSe cumplen las condiciones descriptas en el Primer Teorema del Bienestar?

Halle el conjunto de Pareto de esta economia, y si obtuvo equilibrios
competitivos verifique si son Optimos de Pareto.
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Ejercicio B.3

(a) ;Se cumplen las condiciones suficientes para la ezistencia del equilibrio
competitivo?

Teorema 5.5 Existencia de Equilibrio Walrasiano.
If each consumer’s utility function satisfies Assumption 5.1, and Zi[:l e’ > 0, then
there exists at least one price vector, p* > 0, such that z(p*) = 0.

Supuesto 5.1 (Utilidad del Consumidor).
Utility «* is continuous, strongly increasing, and strictly quasiconcave on R%.

» La funciones de utilidad de ambos consumidores cumplen con el Supuesto 5.1
v las dotaciones totales de esta economia son positivas en todos los mercados,
por lo tanto, se cumplen las condiciones suficientes de Existencia de Equilibrio
Walrasiano.
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Ejercicio B.3
(b) Halle todas las WEA, o compruebe que no existen.

= Observamos las curvas de indiferencia que atraviesan la dotacién inicial (la
curva azul corresponde al agente 1, y la roja al agente 2):

02

01 1 2 3 4 5

Figura 3: Dotaciones iniciales y curvas de indiferencia
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Ejercicio B.3

= Nuestro objetivo es encontrar aquellos vectores de precios que equilibren todos
los mercados y su correspondientes asignaciones. Sabemos que al menos un
vector de este tipo existe debido al inciso (a).

= Primero, analicemos el problema de equilibrio parcial, en el que cada
individuo maximiza su bienestar dada su restriccién presupuestaria.

= Vamos a representar la funcién de utilidad de cada agente en el nivel que
obtiene en su dotacién inicial, y analizaremos las cantidades que demanda de
cada uno de los bienes dependiendo del vector de precios al que se enfrente.
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Ejercicio B.3

= Calculamos las TMS de los consumidores y las evaluamos en la dotacion

inicial:
1 1/2
TMS}y(x) = —— = (23
00 =y =
TMSiy(e) =2
1
TMSH(x) = —— 5 =2 (a3)"/*

3 (23)

= Observar graficamente.
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Ejercicio B.3

0 1 2 3 4 5 Ty

Figura 4: Curva de indiferencia del agente 1

0 0 si B2 >9
Tri = P2
! 2 _pL g PLc9
p1 p2 p2
4 si B >9
1 _ 9 P2
27 (m si B <2
P2 P2

45/95



Ejercicio B.3

1 \

1
2 3 1 77 L

[e=]

Figura 5: Curva de indiferencia del agente 2

2 2
w? _p g wls P
x% — { D1 ip; St P, > 4p2
i w P
0 S1 p1 — 4p2
P12 sow? o P
22— (22;92) Sy = apg
2 w? si < P
D2 p1 — 4p2

= Donde w? = 6p; + 2ps es la renta del agente 2.
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Ejercicio B.3

= ;Los vectores de precios g—; < 2 equilibran el mercado?

09

01 1 2 3 4 5

Figura 6: Curvas de indiferencia y vector de precios
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Ejercicio B.3

= ; El vector de precios 5—; = 2 equilibra el mercado?

09

01 1 2 3 4 5

Figura 7: Curvas de indiferencia y vector de precios
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Ejercicio B.3

= ;Los vectores de precios 2 < 5—; < 23/2 equilibran el mercado?

09

2<

kollxo]
N [~

01 1 2 3 4 5

Figura 8: Curvas de indiferencia y vector de precios
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Ejercicio B.3
= ; El vector de precios 5—; = 23/2 equilibra el mercado?

09

'U"'U/
[Vt

33/2

Y

[
M
w
'
ot

01

Figura 9: Curvas de indiferencia y vector de precios
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Ejercicio B.3

= ;Los vectores de precios g—; > 23/2 equilibran el mercado?

09

"‘U

23/2

3N
I
I\
\

01 1 2 3 4 5

Figura 10: Curvas de indiferencia y vector de precios
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Ejercicio B.3

= Observemos si el vector 1% — 23/2 equilibra el mercado.

= Dado que el vector de precios es mayor a 2 las demandas del agente 1 seran:

= Para el agente 2, deberiamos partir de la desigualdad que determina su
funcién de demanda. Sin embargo, graficamente sabemos que para el vector de
precios de equilibrio, el agente demanda cantidades positivas de ambos bienes.
Esto nos permite descartar el tramo inferior de sus dos funciones de demanda
(ver funciones de demanda).

= En consecuencia, las demandas del agente 2 son:
2

7 > \ 2
o 6pr+2p2  m 2_(191)
rH=——--"-—2 Ty = | —
p1 4py 2p2
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Ejercicio B.3

» Planteando la condicién de vaciado del mercado del bien 2:

2
4+ <pl> =6
2p2

= Verificamos que el vector de precios Z—; — 23/2 equilibra los mercados.
= Las asignaciones de equilibrio walrasiano son:

3 =4 3 =6

m%:O

b1 2
R =9
<2p2>

P 91/2
2p2
12 — 23/2
b2

73

2
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Ejercicio B.3

(c) ¢Se cumplen las condiciones descriptas en el Primer Teorema del Bienestar?

= Las preferencias de ambos consumidores son estrictamente mondtonas por lo
que se cumplen las condiciones del Primer Teorema del Bienestar.
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Ejercicio B.3

(d) Halle el conjunto de Pareto de esta economia, y si obtuvo equilibrios
competitivos verifiqgue si son Optimos de Pareto

= Suponiendo que el equilibrio se da con tangencia de las curvas de indiferencia,
calculo las TMS de ambos consumidor:

1
TM5112(X) T N1z (95%)1/2
332)
2 1/2
TMS3(x) = ——— =2 (23
00 = (g T2

= Jgualo las TMS:

T3 = 423
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Ejercicio B.3

= Reemplazo la ecuacién de la curva de contratos en la condicion de vaciado del
mercado del bien 2:
1 2 1 2
ZU2 + $2 = e2 + 62

4a3 + a3 =442

bxy =6
=3
24
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Ejercicio B.3

Figura 11: Curva de contrato
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Ejercicio B.3

= La intuicién que hay detras de los tramos verticales de la curva de contratos
reside en cémo se cruzan las curvas de indiferencias que cruzan las
asignaciones por debajo o por encima de ZL'% =4,8.

= Por debajo del tramo horizontal, la TMS del agente 2 es mayor que la del
agente 1, por lo que el area lenticular formada por las curvas de indiferencia
queda dibujada hacia la izquierda.

» El caso inverso ocurre por arriba de x3 = 4,8.

= Entonces, las asignaciones OP seran aquellas con tangencia de curvas de
indiferencia (tramo horizontal) o aquellas con solucién de esquina para uno de
los agentes (tramos verticales).
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Ejercicio B.5
Consigna:

Considere una economia de intercambio puro de 2 x 2 donde las preferencias de los
agentes son representadas por:

ul(2h, ) =24 (4 —2b), coni= {1;2}.

y las dotaciones iniciales estdn dadas por e' = (1;3) y €% = (3;1).

(a) Halle el conjunto de Pareto de esta economia.

(b) Obtenga todas las WEA de esta economia.

(c) Suponga que las dotaciones iniciales se modifican a e! = (1;0) y % = (3;4).
Halle las WEA una vez més. Explique intuitivamente la diferencia entre su
resultado y el obtenido en (b).

(d) (En esta economia, es posible alcanzar todas las asignaciones eficientes en el
sentido de Pareto, al estilo de lo descripto en el Segundo Teorema del
Bienestar?
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Ejercicio B.5

(a) Halle el conjunto de Pareto de esta economia.

u'(z}, x5) = 21 (4 — x3), con i = {1;2}.

0

Figura 12: Curvas de indiferencia y dotacion inicial

05

1

15

2

25

3

35
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Ejercicio B.5

= La curvas de indiferencia del consumidor 1 crecen hacia el sureste, donde
posee mayores cantidades del bien 1 y menores del 2. Andlogamente, las
curvas de indiferencias del consumidor 2 crecen hacia el noroeste.

= La dotacién inicial es un Optimo de Pareto ya que no existe intercambio
posible que mejore el bienestar de algunos de los consumidores sin empeorar al
otro.
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Ejercicio B.5

(a) Halle el conjunto de Pareto de esta economia.

Solucion:

» Recordando que TM S;;(x) = %jgﬁ;.

)

%
_$1

TMS,(x) =
» Igualando TM S{, = TMS?,

1 2
4—x5 4—u15

T 2
- —x7

22 x (4—ad) =2l x (4—22)
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Ejercicio B.5

» Planteo la condicién de factibilidad para el bien 1 y despejo x2
m% + :v% = e% + e%
r? =4 — 2]
» Planteo la condicién de factibilidad para el bien 2 y despejo x3
a:% + x% = e% + e%
2 =4—z}
= Remplazo 23 y 23 en TM S{, = TM S%,

l’%x(‘l—%)—xl x (4 —952)

(4—a1) x (4—23) =21 x (4~ (4 —23))

16 — 4xd — 41 + xlxl x%xz

3 =4— gl

63/ 95



Ejercicio B.5

= Luego, las asignaciones Pareto-éptimas cumplen:

ry=4—1xi con 0 <z} <4

0 05 1 15 2 25 3 35 4

Figura 13: Curva de Contratos
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Ejercicio B.5
(b) Obtenga todas las WEA de esta economia.

= Asumiendo solucién interior, planteamos la relacién de 6ptimo para un
consumidor ¢, y despejamos zi:

4 7
TMSl, = —2 DL
1 D2
P2,
=" (zh -4
= 2ah )

» Reemplazando la expresiéon de xf en la restriccién presupuestaria:

pliﬂli + pzxé = p1€§ + p2€§

b1
p2(2xy — 4) = pre} + paej
= Despejamos 7% y obtenemos las demandas en funcién de los precios y las
dotaciones iniciales: )
el prey—4
2 T p 2

p1 {(fﬂzg - 4)] + pazy = pre] + paes

ﬂﬁ+eé+4
p2 2 2

x] = x4y =
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Ejercicio B.5

= Reemplazando para las dotaciones de cada agente:

1-— p2/P p1/ P + [
2 (3’ 1) % p2/p1 % pl/p2

» Planteando la condicién de vaciado del mercado 2:

5
9 D1/P2+7 N 3p1/p2 + _y

1
Ty + Ty = 9 9

4 12
Py
2p2 2

2

P By

p2 P2

= Se obtiene entonces que el equilibrio walrasiano es un vector de precios tal que
BL — —1. Tomando p} = 1, resulta p5 = —1.

p2
= Verificar que se obtiene la misma relacién del vaciado del mercado 1.
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Ejercicio B.5

= Luego, evaluando las demandas marshallianas para los precios de equilibrio
(py =1, p5 = —1), obtenemos las WEAs:
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Ejercicio B.5
= El bien 1 tiene un precio positivo ya que genera utilidad, mientras que el bien
2 genera desutilidad, por lo que tiene un precio negativo.

= Esto explica que la recta presupuestaria, a diferencia de lo que solemos ver,
tiene pendiente positiva.

= Notar que este equilibrio escapa a la definicién (p* € R’} ) en sentido estricto.

Figura 14: Recta Presupuestaria
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Ejercicio B.5
(c) Suponga que las dotaciones iniciales se modifican a e' = (1;0) y € = (3;4).
Halle las WEA una vez mds. Explique intuitivamente la diferencia entre su
resultado y el obtenido en (b).

ul(2h, 2) = 2 (4 — 28), con i = {1;2}.

Figura 15: Curvas de indiferencia, dotacién inicial y drea lenticular.
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Ejercicio B.5

(c) Suponga que las dotaciones iniciales se modifican a e' = (1;0) y e® = (3;4).

Halle las WEA una vez mds. Explique intuitivamente la diferencia entre su
resultado y el obtenido en (b).

= Asumiendo solucién interior, reemplazo las nuevas dotaciones iniciales en las

expresiones para las demandas obtenidas en el inciso anterior:

1—-4 4
el — (1,0) x% _ p2/D1 x% _ p1/p2 +
2 2
3 3 8
e’ = (3,4) =2 z3 = p1/p2 +
2 2
» Evaluando para los precios de equilibrio (pj =1 p5 = —1) se obtienen las
WEAs: 5 3 3 5

» La diferencia de este resultado con el alcanzado en el inciso (b) es que las
dotaciones iniciales no son un equilibrio competitivo ni una asignacién
eficiente en el sentido de Pareto.
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Ejercicio B.5

0 05 15 2 25 3 35

Figura 16: Recta Presupuestaria y WEA
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Ejercicio B.5

(d) ;En esta economia, es posible alcanzar todas las asignaciones eficientes en el
sentido de Pareto, al estilo de lo descripto en el Sequndo Teorema del Bienestar?

= Si bien las condiciones del Segundo Teorema del Bienestar no se cumplen, ya
que las funciones de utilidad no son fuertemente mondtonas (no cumplen el
Supuesto 5.1), se puede implementar que las asignaciones OP sean
asignaciones de equilibrio walrasiano si se parte de las dotaciones iniciales
correctas.
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Ejercicio B.7

Consigna:

Considere una economia de intercambio puro de 2 x 2. El conjunto de consumo
esta dado por X' = Ri, i = {1;2}. Las preferencias de los agentes son
representadas por:
11 1y .1 Ly
u (zy, ¥3) = —|op + 23 ,

2 2
1 + 225,

20,2 .2

u (331, xZ)

y las dotaciones iniciales estdn dadas por e! = (1;1) y €% = (5;1).
(a) Describa el conjunto de Pareto de esta economia.

(b) Halle todas las WEA.

(¢) {Puede aplicar el Primer Teorema del Bienestar? Si su respuesta es negativa,
verifique si las asignaciones de equilibrios competitivo son eficientes en el
sentido de Pareto.

(d) ¢Puede aplicar el Segundo Teorema del Bienestar? Si su respuesta es negativa,
verifique si las asignaciones eficientes en el sentido de Pareto pueden
alcanzarse mediante equilibrios competitivos con transferencias.
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Ejercicio B.7

(a) Describa el conjunto de Pareto de esta economia.

= Sabemos que el hecho de que una asignacién sea Pareto eficiente depende de
las preferencias de los consumidores, es por esto que analizaremos este punto
primero.

= El consumidor 2 tiene preferencias del tipo sustitutivos, u2(m%, m2) = x% + 236%,
por los que sus curvas de indiferencias son de este tipo:

2

0 1 2 3 4 5 6

Figura 17: Curvas de Indiferencias del Consumidor 2.

= La pendiente de estas curvas de indiferencia es —0,5 ya que si renunciamos a
una unidad del bien 2 debemos obtener 2 unidades del bien 1 para mantener el
nivel de utilidad.
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Ejercicio B.7
ul (a1, 23) = |y + x5 — 4]

= ;Existe un techo al nivel de utilidad del consumidor? En caso de que exista,
jcudl es el maximo nivel de utilidad que puede alcanzar?

— e
—_— -
—_— L <~
—

Figura 18: Curvas de Indiferencias del Consumidor 1.

2

-

= ;Qué ocurre en area amarilla, como se comportan las curvas de indiferencia?
.Y en el area azul? ;Se cumple el axioma de monotonicidad estrica? ;Se
cumple el axioma de No saciedad Local?
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Ejercicio B.7

u'(w,23) = —|o] +ay — 4]

= Otra particularidad de esta funcion de utilidad es que siempre que existen 2
curvas de indiferencia que generan un mismo nivel de utildad:

Figura 19: Curvas de Indiferencias del Consumidor 1.

76/ 95



Ejercicio B.7

= Toda el area amarilla no va a incluir asignaciones eficientes en el sentido de
Pareto ya que en esa area las curvas de indiferencia de ambos consumidores
crecen hacia el mimos lado, ambos se benefician desplazandose hacia el oeste
de la caja. Analizar la asignacién del extremo superior derecho.

Figura 20: Asignaciones eficientes?
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Ejercicio B.7

= Supongamos que nos hayamos sobre la asignacién A. jEs A eficiente en el
sentido de Pareto? ;Qué ocurre con los niveles de utilidad de los consumidores
si me desplazo a distintas zonas de la caja?

= No, A no es eficiente en el sentido de Pareto ya que puedo mejorar al
consumidor 2, manteniendo la utilidad del consumidor 1, moviéndonos hacia
la asignaciéon B. El consumidor 1 permanece sobre su recta de saciedad y el
consumidor 2 se encuentra sobre una curva de indiferencia mayor.

A

Figura 21: Asignaciones eficientes?
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Ejercicio B.7

» Las asignaciones a la izquierda de la recta de saciedad (menos las que
corresponden al borde inferior) generan un area de mutua mejora para ambos
consumidores. Dibujar las curvas de indiferencia que pasan por el punto A.

0 1 2 3

Figura 22: Asignaciones eficientes?

= Las asignaciones correspondientes al borde inferior a la izquierda de la recta de
saciedad no generan areas de mejora para ambos consumidores, por lo tanto,
todas las que conforman la linea azul son eficientes en el sentido de Pareto.
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Ejercicio B.7

(b) Halle todas las WEA.

Reminder: curvas oferta-precio

= Ante un cambio de precios relativos, la recta presupuestaria cambia de
pendiente, pivotando sobre el punto de las dotaciones iniciales. Los agen-
tes, para cada recta presupuestaria, elegirian alguna canasta 6ptima.

= Las curvas oferta-precio nos muestran, para cada agente, su canasta épti-
ma ante distintos precios relativos.

= Si dentro de la caja las curvas de los agentes se superponen, en esos
puntos las canastas son factibles y simultdneamente éptimas para cada
uno de ellos dado el mismo vector de precios.

= Notar que de encontrar las asignaciones que cumplan con estas condicio-
nes, habremos encontrado las WEAs de la economia, cada una asociada
al vector de precios que es el equilibrio walrasiano.
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Ejercicio B.7

(b) Halle todas las WEA.

= Vamos a buscar las asignaciones de equilibrio competitivo a través de la
interseccién de las curvas de oferta precio de ambos agentes (asumimos precios
no negativos).

= Comenzamos buscando la curva de oferta precio para el consumidor 2, cuya
funcién de utilidad es: u?(z?, x3)
indiferencia con pendiente -0.5.

= 22 + 223, la cual genera curvas de

» Representaremos los distintos vectores de precios (recta presupuestaria) con
una linea azul y la curva de indiferencia maxima que puede alcanzar el
consumidor con una linea naranja.
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Ejercicio B.7

= Asumamos el consumidor se enfrenta a un vector de precios donde p; =0y

p2 > 0:
2
15
1 .e
05
0 05 1 15 2 25 3 35 4 45 5 55 6

Figura 23: Recta presupuestaria y curva de indiferencia méxima alcanzable del consumidor
2.
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Ejercicio B.7

= Asumamos el consumidor se enfrenta a un vector de precios donde
0< B <0,5:
p2

0 05 1 15 2 25 3 3.5 4 45 5 55 6

Figura 24: Recta presupuestaria y curva de indiferencia maxima alcanzable del consumidor
2.
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Ejercicio B.7

= Asumamos el consumidor se enfrenta a un vector de precios donde % > 0,5:

0 05 1 15 2 25 3 35 4 45 5 55 6

Figura 25: Recta presupuestaria y curva de indiferencia méxima alcanzable del consumidor

2.
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Ejercicio B.7

= Asumamos el consumidor se enfrenta a un vector de precios donde po =0y
p1 > 0:

0.5

0 05 1 15 2 25 3 35 4 45 5 55 6

Figura 26: Recta presupuestaria y curva de indiferencia méxima alcanzable del consumidor
2.
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Ejercicio B.7

= Como resultado, la curva de Oferta-Precio para el consumidor 2 es:

1@

05

®
1 15 2 25 3 35 4 45 5 55 &

Figura 27: Curva de Oferta-Precio para el consumidor 2.
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Ejercicio B.7

= Andlogamente, buscamos la curva de oferta precio para el consumidor 1, cuya
funcién de utilidad es: u'(z}, #d) = — |21 + 21 — 4], 1a cual genera curvas de

indiferencia con pendiente -1.

» Representaremos los distintos vectores de precios (recta presupuestaria) con
una linea violeta, la curva de indiferencia maxima que puede alcanzar el
consumidor con una linea verde y la recta de saciedad con una linea roja.
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Ejercicio B.7

= Asumamos el consumidor se enfrenta a un vector de precios donde p; =0y
p2 > O:

0 [ 1 15 2 25 3 35 4 45 5 55 6

Figura 28: Recta presupuestaria, recta de saciedad y curva de indiferencia maxima
alcanzable del consumidor 1.

= La curva de indiferencia maxima que alcanza el consumidor 1 con este vector
de precios es la recta de saciedad, de hecho el consumidor estara indiferente
sobre ubicarse en cualquier parte de la curva de indiferencia.
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Ejercicio B.7

= Asumamos el consumidor se enfrenta a un vector de precios donde 0 < Z—; <1

05

0 05 1 15 2 25 3 3.5 4 45 5 55 6

Figura 29: Recta presupuestaria, recta de saciedad y curva de indiferencia maxima
alcanzable del consumidor 1.
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Ejercicio B.7

= Asumamos el consumidor se enfrenta a un vector de precios donde % > 1:

05

0 05 1 15 2 25 3 35 4 45 5 55

Figura 30: Recta presupuestaria, recta de saciedad y curva de indiferencia maxima
alcanzable del consumidor 1.
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Ejercicio B.7

05

0

Figura 31: Recta presupuestaria y curva de indiferencia maxima alcanzable del consumidor

1.

= Asumamos el consumidor se enfrenta a un vector de precios donde po =0y
p1 > 0:

05

1

15

2

25

3

35

4

45

5

55

6
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Ejercicio B.7

= Como resultado, la curva de oferta-precio del consumidor 1 es:

] 1 2 3 4 5 &

Figura 32: Curva de Oferta-Precio del consumidor 1.
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Ejercicio B.7

= Sobreponemos ambas curvas Oferta-Precio para encontrar las WEAs:

05

0 0’5 1 15 2 25 3 35 4 45 5 55 g

Figura 33: Asignaciones de Equilibrio Walrasiano.

= Las asignaciones azules son WEAs, y corresponden a distintos vectores de
precios (equilibrios walrasianos) que oscilan entre:

0,5 <<
D2
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Ejercicio B.7

(¢) ¢Puede aplicar el Primer Teorema del Bienestar? Si su respuesta es negativa,
verifique si las asignaciones de equilibrios competitivo son eficientes en el sentido
de Pareto.

= Si bien las condiciones suficientes del Primer Teorema del Bienestar no se
cumplen, ya que las preferencias de los consumidores no satisfacen con el
axioma de monotonicidad estricta, se puede aplicar el Teorema, todos las
asignaciones de equilibrio competitivo son OP.
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Ejercicio B.7

(d) ;Puede aplicar el Sequndo Teorema del Bienestar? Si su respuesta es negativa,
verifique si las asignaciones eficientes en el sentido de Pareto pueden alcanzarse
mediante equilibrios competitivos con transferencias.

= Las condiciones suficientes del Segundo Teorema del Bienestar no se cumplen,
ya que las funciones de utilidad no son fuertemente crecientes - por lo que no
cumplen el Supuesto 5.1. Sin embargo, todas las asignaciones del conjunto de
Pareto (inciso a) pueden ser sostenidas como WEAs para algin equilibrio
walrasiano (vector de precios).
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