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Ejercicio B.6

Consigna:

Suponga que existen dos tipos de consumidores. Todos ellos tienen la misma
funcién de utilidad:

o 1 . 1 .
u'(zy; 24) = min <2,x11> + min (2,x’2>

El consumidor tipo 1 tiene una dotacién inicial de (10;0), mientras que el agente
tipo 2 tienen una dotacién dada por (0;10).

(a) Grafique las curvas de indiferencia de los consumidores.
(b) {Cumplen las preferencias de los consumidores el axioma de no saciedad local?

(c) Halle todas las asignaciones 6ptimas de Pareto, y describa el nicleo de la
economia.

(d) Halle, si existen, todos los equilibrios competitivos.
(e) {Se cumplen las condiciones suficientes del Primer Teorema del Bienestar? ;Se
cumple el Teorema?
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Ejercicio B.6

(a) Grafique las curvas de indiferencia de los consumidores.

o5f - -

Figura 1: Area de indiferencia.
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Ejercicio B.6
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Figura 2: Curvas de indiferencia.
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Ejercicio B.6

= Analicemos el comportamiento de la funciéon de utilidad:

1. Cuando la suma de las cantidades de los bienes es menor a 0,5 la funcién
de utilidad se comporta como sustitutivos perfectos.

2. Las cantidades adicionales a 0,5 unidades de cada bien no genera ninguna
utilidad. Es decir, todas las canastas en la que el consumidor tiene una
cantidad fija de x5 pero cantidades mayores a 0,5 de 21 generan la misma
utilidad.

3. Cuando la cantidad de cada uno de los bienes es mayor o igual a 0,5 la
utilidad es de 1.

= Este razonamiento es analogo para el consumidor 2.

5/46



Ejercicio B.6

-Jo,5

Figura 3: Area de indiferencia.
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Ejercicio B.6

Figura 4: Curvas de indiferencia.
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Ejercicio B.6

(b) ¢ Cumplen las preferencias de los consumidores el azioma de no saciedad local?

Axioma 4’. (No Saciedad Local).
Vx?eR?, andV e >0, 3 x € B:(x") NR" such that x = x°.

» Las preferencias no cumplen con el axioma de No Saciedad Local ya que, para
cada consumidor, existe una subdominio del conjunto de consumo en el que no
puede hallar una canasta estrictamente preferida con variaciones
infinitesimales de sus cantidades de consumo.
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Ejercicio B.6
(¢) Halle todas las asignaciones optimas de Pareto, y describa el nicleo de la
economia.
= La curva de contrato esta conformada por la interseccion del conjunto de

asignaciones indiferentes a la asignacién (0,5;0,5) de cada uno de los agentes.

Estas asignaciones se representan en la figura con el color verde.

0,5

0,5

0,5

Figura 5: Ntcleo y curva de contratos.
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Ejercicio B.6

= Descartemos el drea amarilla que no hace interseccion con la celeste
observando que existen mejoras paretianas:

I
! :0,5

osf--

Figura 6: Curva de indiferencia del consumidor 2 y area de indiferencia del consumidor 1.

10 /46



Ejercicio B.6

= Descartemos el area celeste que no hace interseccién con la amarilla
observando que existen mejoras paretianas:

-Jo;5

0,5

Figura 7: Curva de indiferencia del consumidor 1 y area de indiferencia del consumidor 2.
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Ejercicio B.6
= Recordemos que definimos al nticleo como el conjunto de asignaciones no
bloqueadas, en una economia de una sola replica con 2 consumidores el ntcleo
esta compuesto por aquellas asignacién OP que se ubican dentro del area
lenticular. En este caso, el nicleo de esta economia esta compuesto por toda la
curva de contratos:

N

a—)

Figura 8: Ntcleo y curva de contratos

12 /46



Ejercicio B.6

(d) Halle, si existen, todos los equilibrios competitivos.

= Busquemos primero las WEAS a través de la interseccién de las curvas de
oferta-precio de los agentes.
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Ejercicio B.6

= Curva de Oferta-Precio del agente 1:

Figura 9: Curva de Oferta-Precio del agente 1.
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Ejercicio B.6

= Curva de Oferta-Precio del agente 2:

05

Figura 10: Curva de Oferta-Precio del agente 1.
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Ejercicio B.6

= Sobreponemos ambas curvas de oferta-precio para observar la interseccion, la
cual se ve representada por el color violeta:

o5 2 3 4 5 6 7 8 9

Figura 11: WEAs.

= Cualquier vector de precios equilibra los mercados pero existen WEAs que no
son OP.
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Ejercicio B.6

Figura 12: WEAS.
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Ejercicio B.6

(e) ¢Se cumplen las condiciones suficientes del Primer Teorema del Bienestar? ;Se
cumple el Teorema?

» Del inciso (b) sabemos que no se cumple el axioma de no saciedad local, el
cual es la precondicion que deben satisfacer las preferencias para ser
estrictamente mondtonas. Por lo tanto, las condiciones suficientes para el
Primer Teorema del Bienestar no se cumplen.

= Por otro lado, el teorema atn podria cumplirse, ya que se trata de un teorema
de condiciones suficientes. Sin embargo, dado que vimos que no todas las
WEASs son Pareto-eficientes, no se cumple el teorema.
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Ejercicio C.1

Consigna:

Considere una economia de intercambio puro de 2 x 2. Las preferencias de los
agentes son representadas por:

y las dotaciones iniciales estdn dadas por el = (8;2) y e = (2;8).

(a) Caracterice el niicleo de esta economia cuando existe un agente de cada tipo
;Se halla la asignacién X! = (4;4), X2 = (6;6); en el niicleo?

(b) Replique ahora la economia una vez ;Se halla la asignacién mencionada arriba
en el nicleo?
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Ejercicio C.1

T T A) 02
[ \ \
L 1 \ \
il I \
\ \ B YN
N \ A "~~~~
8 1~ \ <
n ‘~-_~ N ~\s
1 ; A J
' S N
T v W N
Feo \ INES N
~S \ LI \
O~ v N N \
6 Y ~ N
\ ~% LN \
\ APEERN
> B \
' LN AN \
v LSRN \
' AN AS '
. \ . . N \
\ —.s . \ s3
\ X LSRN \ L N
. SN \ \ ~J
g
\ N\ LY 1
“\ NI \ 1
~ A S e \ 1
~ \ <~
2 ~ ~ . \
~~~ \ ~,|__--
~<_|s \
Fy=-a. ' i
\ I p—
v \ 1
\ \ 1
LY 1 1
01 2 1 6 8

Figura 13: Dotacién inicial, curvas de indiferencia y X.
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Ejercicio C.1

(a) Caracterice el nicleo de esta econom{a cuando existe un agente de cada tipo
;Se halla la asignacion X' = (4;4), X2 = (6;6); en el nicleo?

Solucion:

= Recordando las condiciones de factibilidad en ambos mercados:
x% + x% = e% + e%
x% + :L'% = e% + e%
= Sustituyendo los valores de las dotaciones y despejando:
23 =10 — 2]

IL‘%Zlo—l’%

= Buscamos la curva de contratos. Primero igualamos las TMS:
TMS}y, = TMS3,

1 2
Ty _ T3
17— 72
Ty I3
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Ejercicio C.1

» Remplazamos 22 y 22 en TM S1, = TM S?, por las expresiones obtenidas a
partir de las condiciones de factibilidad:
z3 10— x3

1= 1
Ty 10 — 2

10m% — x%x% = 1033% - CL‘%LE%

= Por lo que la curva de contratos es el set de todas las canastas que satisfacen
las siguientes relaciones:

x} =z} donde z] < 10

= Finalmente, el nicleo tendra todas las canastas factibles y pertenecientes a la
curva de contrato que permitan a ambos consumidores obtener un nivel de
utilidad al menos tan alto como en sus dotaciones iniciales, es decir tal que:

ul (w1, a3) > u' (e1, e3) = u'(8,2) = 16

u®(af,23) > u?(ef, €3) = u?(2,8) = 256
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Ejercicio C.1

;Se halla la asignacion X' = (4;4), X% = (6;6) en el nicleo?

= Ambas asignaciones se encuentran en la curva de contrato porque la canasta
de cada agente tiene lo mismo de cada bien.

= Debemos chequear que la asignacién sea individualmente racional para ambos
agentes. Calculando sus respectivos niveles de utilidad en %! y %:

16 = u'(4,4)
1296 = u?(6, 6)

U U U 1
u?(%%) > u’(e?) = u?(2,8) = 256

Verificamos que ambos agentes en X perciben una utilidad mayor o igual a la
de sus dotaciones iniciales.

» Entonces la asignacién X! = (4;4), X2 = (6;6) est4 en el niicleo.
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Ejercicio C.1

(b) Replique ahora la economia una vez ;Se halla la asignacion mencionada arriba
en el nicleo?

Solucion:

= Ahora tendremos dos agentes del tipo 1 y dos agentes del tipo 2.
= Ya sabemos que los agentes individualmente no podran hacerlo mejor.
= Las preguntas que debemos hacernos son:
1. ;Pueden dos agentes del tipo 1 mejorar si se juntan?
e No, como maximo pueden conseguir 16 con sus dotaciones.
2. ;Pueden dos agentes del tipo 2 mejorar si se juntan?
e No, como méximo pueden conseguir 256 con sus dotaciones.

3. ;Pueden dos agentes de un tipo con uno de otro tipo mejorar sin que
ninguno de ellos empeore?
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Ejercicio C.1

» Consideremos la coalicién de tres consumidores, S = {11,12,21}, que consta
de ambos consumidores de tipo 1 y uno de tipo 2.

= Tenemos que proponer una asignaciéon X que con las propias dotaciones de los
agentes, los haga estar al menos tan bien como en X y alguno mejore
estrictamente.

» Recordemos que las dotaciones de los miembros de S son e!! = (8;2),
e =(8;2), y e* = (2;8), lo cual suma (18,12).
» Propongamos %!! = (6,3); %12 = (6,3), y 2! = (6,6).
= Luego el agente 21 va a estar tan bien como en la asignacién X.
= Y cada agente del tipo 1 tendrd una utilidad de 18, es decir que
18 = u'(6,3) = w' (%) > v (X)) = u'(4,4) =16  parai= {1,2}.
= Luego la asignacién X si se encuentra en el nicleo de &; (la economia bésica),
pero no se encontrard en el nicleo de & (su 2-réplica) por ser bloqueada.
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Ejercicio C.2

Consigna:

Considere una economia de intercambio puro de 2 x 2 que se va a replicar r veces.
Las preferencias de los (tipos de) agentes son representadas por:

ul(ay, x3) = z123,
u®(af, 3) = 2123,
y las dotaciones iniciales estdn dadas por e' = (99;1) y e? = (1;99).
(a) ;Para que r—replica pertenece al nucleo la siguiente asignacién
! = %2 = (50; 50)
(b) La asignacién X! = (90;90); %2 = (10; 10),

i. jpertenece al nicleo para r = 17
ii. jpertenece al ntcleo para r = 27
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Ejercicio C.2

(a) ;Para qué r—replica pertenece al nicleo la siguiente asignacion
x! = x2 = (50;50) 7

Solucion:

= Planteo las demandas Marshalianas para ambos agentes y elijo p; = 1:

199p1 +1p2 1

1

=-——==-(99

=5 " 2( + p2)

x1:199p1+1p2:199+1p2

T2 p 2 p
11p1 +99p2 1

2
=——==-(1499

=5 " 2(+ P2)

x2:11p1+99p2:}1+99p2

T2 p 2 p

= Aplico la condicién de vaciado para el mercado del bien 1:

1 1
599+ p2) + 5 (1 +99p2) = 100
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Ejercicio C.2

= Despejo:
100 + 100p2 = 200
py=1
» Luego de obtener el equilibrio Walrasiano (pj;p3) = (1;1) calculamos las
WEA:

x! = (50,50) y x%=(50,50)

= Con lo cual hemos comprobado que X! = %2 = (50;50) es una WEA, y
sabemos por el Teorema 5.17 de Edgeworth-Debreu-Scarf y por el Lema 5.4,
que toda WEA pertenece siempre al niicleo bajo cualquier niimero de réplicas.

Lema 5.4
An allocation x is a WEA for &, if and only if it is of the form

_ 1 1,2 2 I I
X = (x ey XX L XT X X ),
—_—— ——
I veces T veces T veces

and the allocation (x',x?,...,x) is a WEA for &;.
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Ejercicio C.2

(b) La asignacion tal que X' = (90;90); X% = (10;10),
i. gpertenece al nicleo para r =17

Solucion i:

= Para que una asignacién pertenezca al nicleo no debe estar bloqueada, es
decir, que debe generar para ambos agentes una utilidad mayor o igual a las
dotaciones iniciales y debe ser Pareto eficiente.
» Para este par de preferencias sabemos que la curva de contrato serd en z} = x1
= Por lo que X serd Pareto Eficiente.
= Para que X se encuentre en el area lenticular tiene que cumplirse que:
u'(X') > u'(e) Vi ={1;2}.
» Verifiquemos:
(%) = u1(90,90) = 90 x 90 = 8100 > ul(el, ed) = u1(99;1) = 99

u?(%%) = u!(10,10) = 10 x 10 = 100 > u*(e?, €3) = u*(1;99) = 99
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Ejercicio C.2

(b) La asignacién tal que X* = (90;90); %% = (10; 10),
1. gpertenece al nicleo para r = 2%

Solucion ii:

= Ahora replicaremos la economia tal que habrd dos agentes del tipo 1 y dos
agentes del tipo 2.

= Ya sabemos que los agentes individualmente no podran hacerlo mejor, y
tampoco ninguna coalicién de dos agentes del mismo tipo.

= Buscaremos una coalicién de 3 agentes que proponga una alternativa X para
bloquear X.

» Consideremos la coalicién de tres consumidores, S = {11, 21,22}, que consta
de ambos consumidores de tipo 2 y uno de tipo 1.
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Ejercicio C.2

La asignacién X que propongamos tiene que ser alcanzable con las dotaciones
de los miembros de la coalicién, y debe hacerlos estar al menos tan bien como
en X y a alguno mejorarlo estrictamente.

Recordemos que las dotaciones de los miembros de S son e!! = (99; 1),
el = (1;99), y 2 = (1;99), lo cual suma (101;199).
Propongamos %' = (90;90); 2! = (5,5;54,5), y %2 = (5,5; 54,5).
Luego el agente 11 va a estar tan bien como en la asignacién X.
Y cada agente del tipo 2 tendra una utilidad de 299,55, es decir que:
299,75 = u?(5,5; 54,5) = u*(%*") > u?(%*) = 4*(10;10) = 100 para i = {1,2}.
Luego la asignacién X si se encuentra en el nicleo de & (la economia bésica),
pero no se encontrard en el nicleo de & (su replica).
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Ejercicio C.3

Consigna:

En una economia de intercambio puro con 2 agentes, cada uno de ellos tiene una
funcién de utilidad dada por:

u'(xh, xb) = 2} + ab + max{zl, 2}, con i = {1;2}.

y las dotaciones iniciales estdn dadas por e’ = (2;2), i = {1;2}.
(a) Caracterice el nicleo. ;Se satisface la propiedad de igual tratamiento?

(b) Halle todos los equilibrios Walrasianos de esta economia.
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Ejercicio C.3

W

01 1 2 3

Figura 14: Dotacién inicial y curvas de indiferencia
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Ejercicio C.3

(a) Caracterice el nicleo. zSe satisface la propiedad de igual tratamiento?

= Antes de caracterizar al ntcleo, caractericemos al “drea lenticular”, cuidando
de limitarla al interior de la caja.

6 — gt . , .
<ol <min{4;6 - 221} si 0<ai <2

i
6 — z

max{0;6 — 224} < ) < sio 2<al <4

= Ahora caractericemos al nicleo de esta economia:
Cle) = {a} = 0;25 € [3,4]}; {a} € [0,1);25 =4} para i={1;2}

= No se satisface el igual tratamiento en el nicleo. Aunque no estd explicito en
el teorema, el mismo requiere de convexidad estricta en las preferencias - que
aqui de hecho son céncavas.
Teorema de igual tratamiento en el nicleo: Si x es una asignacion en el
nucleo de &,, entonces cada consumidor del tipo ¢ debe tener la misma canasta de
acuerdo a x. Esto es, para cada i = 1,...., I, ' = 24 para todo ¢,¢' = 1,...,r
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Ejercicio C.3
(b) Halle todos los equilibrios Walrasianos de esta economia.

Solucion:

Esta funcién de utilidad funciona igual que sustitutos perfectos.

u(ah, h) = o} + ah + maz{x}, ¥4}

Si py < p, entonces:
4 2py + 2p ; .
xﬁuz% y x,=0 npara i={1;2}
w

Luego, la condicién de vaciado implica x} + 22 = 4:

2py + 2p. + 2py + 2p;
Pw Pw
Pero si despejamos resulta p, = 0

=4

Con lo cual py, < p, no es un equilibrio.
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Ejercicio C.3

= Si p; = py y las preferencias fueran V (x1,2}) = 2} + x1 entonces las demandas
serian:

z} € [0,4]
xy € [0,4]
tal que a:]l + x? =4 para j = {1;2}, ya que a cada uno le da lo mismo si tiene de

uno u otro bien.

= Sin embargo, con estas preferencias, si ambos agentes tienen cantidades
positivas de ambos bienes, siempre podran mejorar intercambiando. Dada e,
para el equilibrio p; = po, habrd dos WEA.:

x* = (4,0) ; x*=(0,4) y x"=(0,4) ; x**=(4,0)
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Ejercicio C.4

Consigna:

Tome una economia de intercambio puro £ con dos agentes y dos bienes. Las
funciones de utilidad de los agentes estan dadas por:

u' (213 23) = min(x1; 73)

u? (275 23) = 2min (2} 23)

en tanto e! = (10;0) y e = (0; 10).
(a) Halle el nicleo de esta economia, C'(e).

(b) Considere ahora la posibilidad de replicar a esta economia. Sea &, la réplica-r
correspondiente. Explique qué ocurre con el nicleo de la economia y por qué.

(c) Halle C,.
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Ejercicio C.4

(a) Halle el nicleo de esta economia, C(e).

Figura 15: Dotacion inicial, curvas de indiferencia, curva de contratos y ntcleo.
C(e) ={z} =24} para i={1;2}, ¢ €[0;10]
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Ejercicio C.4

(b) Considere ahora la posibilidad de replicar a esta economia. Sea &, la réplica-r
correspondiente. Explique qué ocurre con el nucleo de la economia y por qué.

= Debido a las preferencias de los consumidores en esta economia, las replicas no
generan que el nicleo se reduzca hasta converger a la WEA. Demostremoslo
parar = 2:
e Tenemos 2 agentes de cada tipo, supongamos que se propone la
asignacién x! = (0;0) y x? = (10;10), en la que los consumidores del tipo
2 se quedan con todas las unidades de ambos bienes.
e ;Se puede bloquear esta asignacién?
e Una coalicién formada por dos individuos del tipo 1 no puede bloquearla
ya que para estar mejor los consumidores necesitan ambos tipos de bienes.
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Ejercicio C.4

= Una coalicién formada por 2 individuos del tipo 1 y 1 individuo del tipo 2
tampoco podra bloquearla:

e Las dotaciones de esta coalicién serian: (20;10). El individuo tipo 2 debe
tener la misma utilidad que en x? para pertenecer a la coalicién, por lo
tanto, su asignacion sera %2 = (10;10). El restante de las unidades de
distribuyen entre los consumidores del tipo 1, resultando en la asignacion:
%! = (5,0).

e Esta asignacién no mejora la utilidad de los consumidores tipo 1, por lo
tanto al coalicion no tiene sentido y la asignacién x no puede ser
bloqueada.

= Esta asignacién, x, tampoco podré ser bloqueada en replicas superiores, por lo
tanto, el niicleo no se reducira.
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Ejercicio C.4
(c) Halle C,.

C, = {x =, ,x)e F(e)|(x1, oxhxd, ...,xl> estd en el ntcleo de ST}
—_—— ———
T veces

T veces

Utilizamos esta definicién para formalizar la idea de que el nticleo no crece a

medida que la economia es replicada (Lema 5.3).

Entendiendo esta definicion, en esta economia:
_ 1,2 11 1r 21 2r
Cr:{xz(x,x)EF(e) | (X e XUXT X )

con xij = méj, para i = {1;2}}

estd en el nicleo de &,
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Ejercicio C.5
Consigna:

Considere la siguiente economia de intercambio puro. El bien 1 es divisible, pero el
bien 2 no lo es: cada agente puede consumir 0 o 1 unidad del bien. El conjunto de
consumo de un agente ¢, entonces, es:

Xi = {(a1;2}) | 2} € Ry, 2 € {0,1}}.
Existen tres agentes en la economia. Los agentes 1 y 2 son idénticos: cada uno de
ellos tiene una dotacién e’ = (1;0), y su utilidad es:

u'(xh; b)) = a2} + 22
i = 1,2. El agente 3, es diferente: su dotacién es e = (0;1) y su funcién de utilidad
es:

u’ (23 23) = a7

(a) Describa el conjunto de Pareto de esta economia.
(b) Halle el nicleo.
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Ejercicio C.5

(a) Describa el conjunto de Pareto de esta economia.

= Al momento de buscar las asignaciones OP debemos tener en cuenta que el
bien 2 es indivisible y que al consumidor 3 no le genera utilidad.

= El conjunto de Pareto de esta economia es:
zt = (a;0) 2?2 =(b;1) 2°=(c;0) siendo a+b+c=2

zt=(a;1) 22 =(b;0) 23=(c;0) siendo a+b+c=2

= De estas asignaciones derivamos la interpretacion que cualquier canasta en la
que el consumidor 3 tiene nulas unidades del bien 2 va a ser Pareto eficiente.
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Ejercicio C.5

(b) Halle el nicleo.

= Primero debemos calcular el nivel de utilidad que tienen los consumidores en
su dotacion inicial para conocer el area lenticular:

u'(1;0)=1  «*(1;0)=1  43*0;1)=0

= El drea lenticular entonces estara conformada por aquellas asignaciones que le
generen a todos los consumidores un bienestar (nivel de utilidad) no menor al
que poseen con su dotacion inicial.

» ;Cudl de las asignaciones OP definidas en el inciso (a) pertenecen al drea
lenticular?

' =(a;0) 22=(h;1) 23=(c;0) siendo a+b+c=2 y a>1

= (a;1) 22 =(b;0) 2®=(c;0) siendo a+b+c=2 y b>1
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Ejercicio C.5

= Recordemos que el niicleo esta compuesto por las asignaciones no bloqueadas,
las cuales como ya sabemos son un grupo no mayor a las asignaciones OP que
pertenecen al drea lenticular. Nosotros ya conocemos las asignaciones OP que
pertenecen al drea lenticular, pero jcudles de ellas seran bloqueadas?

= ;Qué coaliciones bloquearan qué asignaciones?

- =(0;1) z°=(2;0) z°=(0;0) — bloqueada por agentes 1 y 3
21 =(2;0) 22=(0;1) 2®=(0;0) — bloqueada por agentes 2 y 3
zt=(1;0) 2*=(1;1) 2*=(0;0) — bloqueada por agentes 1y 3
ot =(1;1) 2*=(1;0) 2®=(0;0) — bloqueada por agentes 2 y 3
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Ejercicio C.5

=(1;0) z?2=(0;1) 2®=(1;0) — bloqueada por 1y 3
=(0;1) 2?2=(1;0) 2®=(1;0) — bloqueada por 2y 3

= Analizando para otras posibles reparticiones de las cantidades de x1, se
verifica que toda asignacién posible serd bloqueada por alguna coalicién.

= Entonces, nos encontramos con que el nicleo de esta economia se encuentra
vacio.

Cle)=92
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